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PARTIE IIT

Soit @ un réel strictement positif. On considere les deux suites réelles (e ) ren et (bx )xer définies
par leurs premiers termes aq = a, by = 1 et les relations de récurrence :
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vEEN, “kﬂﬁ(“@) ’bk+1=§(””a)

III.1 Montrer que pour toutk € N, a > Oetb; > 0.

a
IIL.2 On définit les suites (ux)xen et (Vi )new €n posant pour tout & € N, uy, = azby, et vy, = b—k
%

a) Etudier la suite (vy)gen-
b) Etablir une relation de récurrence vérifiée par les termes de la suite (% )ren.
¢) Montrer que pour tout entier & supérieur ou égal a 1, uy 2> 1.
d) Etudier la convergence de la suite (uk)kEN'
II1.3 Déduire des questions précédentes que les suites (e )xen et (b )ren convergent et préciser
leurs limites respectives.
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C Théoréme taubérien

On considére une suite (a,,),en décroissante de réels positifs et, pour tout entier
n

naturel n, on pose : S, = Z a,. On fait I’hypothese que
k=0

S, o~ 2y/n.

n—oo

On va montrer qu’alors
1

~ -
n—00 \/ﬁ

On notera [z] la partie entiere d'un réel x .

Qn

8. Soit «a, 8 un couple de nombres réels vérifiant : 0 < o < 1 < (. Pour
tout entier naturel n tel que n — [an] et n — [fn] soient non nuls, justifier
I’encadrement :

Sign) — Sn ey < Sn = Stan]
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9. Soit v un réel strictement positif. Déterminer les limites des suites de termes
généraux
n t Shyn]

[yn] Vn

10. Soit € un réel strictement positif. Montrer que, pour tout entier naturel n
assez grand, on a :

2/B-1) 20 V@)

51 =71, +e.

11. En déduire que nll_{go vna, = 1.



